Analizis vizsgadolgozat minta
(Ez egy kordbbi tanév vizsgadolgozata. Az idei évben is hasonlé stilusi, de
részleteiben eltérd vizsgadolgozatok lesznek.)

A feladatok megolddsakor minden 1épést indokolni kell. Csak indokolt vélaszokra,
részvalaszokra adunk pontot.
Minden feladatot kiilon lapra kell irni.
1. feladat
(a) Irja le a végtelen sor konvergencigjénak a definiciéjat! (3 pont)
(b) Melyik allitds igaz?
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(b1) Ha )" a, konvergens, akkor lim a, = 0. (3 pont)
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(b2) Ha lim a, =0, akkor ) a, konvergens. (3 pont)
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(b3) > (—1)"L konvergens. (3 pont)
n=1

(ba) > 1jl konvergens. (3 pont)
n=1 "

(c) Mondja ki a végtelen sorokra vonatkozé Cauchy-kritériumot! (2 pont)

2. feladat

(a) Melyik allitds igaz?

(al) Egy konvergens sorozat minden részsorozata konvergens. (2 pont)

(a2) Egy divergens sorozat minden részsorozata divergens. (2 pont)

(a3) Egy monoton sorozat minden részsorozatdnak van hatérértéke. (2
pont)

(a4) Ha egy sorozat nem korldtos, akkor egyetlen részsorozata sem korlatos.
(2 pont)

(b) Mondja ki a Bolzano-Weierstrass tételt! (1 pont)

(¢) Tudjuk, hogy as, és as,11 konvergens. Kovetkezik-e ebbél, hogy a,
konvergens? (3 pont)

(d) Van-e az a,, = {3”:7%‘/5} sorozatnak konvergens részsorozata? ({z} az
x szém tortrészét jeloli, {x} - [].) (3 pont)

3. feladat

Hény olyan kiillonb6z6 7-jegyli szamot irhatunk fel, amiben csak az 1-es, 2-
es, 3-as vagy a 8-as szamjegyek szerepelnek? Ezek koziil hany szamban szerepel
a 8-as? (10 pont)

4. feladat

(a) Bizonyitsa be, hogy feliilrsl korldtos, nem iires valds szdmhalmaznak van
legkisebb felsd korlatja! (9 pont)

(b) Bizonyitsa be, hogy van olyan valés szdm, amelynek a négyzete 2. (9
pont)



